	[bookmark: _Hlk150859763][bookmark: QQ230307003823_1_H][bookmark: QQ230307003823]國立中興大學附屬高級中學 114學年度第1學期 第二次期中考  高一數學試題
    班級:      座號:     姓名:                   命題教師：M老師   審題老師：L老師     試題共3頁


◎請於答案卡上書寫並畫記正確的身分資料，若因未畫記、畫記不完全或畫記錯誤，造成讀卡錯誤者，
 扣總成績5分。
一、單選題 (占20分) 
	說明:第1題至第4題。各題答對者得5分；答錯、未作答或畫記多於一個選項者，該題以零分計算。











[bookmark: _Hlk150851227]1. 坐標平面上，為Y軸上一點，其中。令、為通過點，斜率分別為、的直線。已知、

分別與兩坐標軸圍成的兩個直角三角形的面積差為2，試問值為何？




[bookmark: _Hlk214185025](1) 	 (2) 	 (3) 6     (4) 	 (5) 。


2. 設坐標平面上一圓C的圓心P(x, y)，若點A(0, 0)在圓C的內部且點B(4, 8)在圓C的外部。則滿足條件的點P(x, y)所形成的區域為下列哪一個選項？ 
 (1)	 (2)	 (3)	 (4)	 (5) 
[image: ]  [image: ]   [image: ]   [image: ]   [image: ]



[bookmark: OP1_168b70b5ad8e4c618d38b892bcd2d732][bookmark: OP2_168b70b5ad8e4c618d38b892bcd2d732][bookmark: OP3_168b70b5ad8e4c618d38b892bcd2d732][bookmark: Q_36d42ae10eeb4297aaab2d63654662ed]3. 一束光線自點　A（－1 , 1）開始先經過　x　軸反射後再碰到圓C　：( x－5 )2＋( y－7　)2＝4，求其最短的路徑長度？



[bookmark: OP4_36d42ae10eeb4297aaab2d63654662ed]  (1)　　 (2)　8　  (3)　　  (4)　　 (5)　 9。



4. 已知圓C：x2＋y2－2x－6y＋2＝0的圓心坐標為（h，k），若直線x＋by＋c＝0與圓C相切於切點（3，1），其中
 h, k, b, c皆為實數。試問h＋k＋b＋c之值為何？   (1)－1  　 (2) 0　  (3) 1  　(4) 2　  (5)以上皆非。



二、多重選擇題 (占24分)
說明：第5題至第7題，每題有5個選項，其中至少有一個是正確的選項，請將正確選項畫記在答案卡。各題之選項
獨立判定，所有選項均答對者，得8分；答錯1個選項者，得4.8分；答錯2個選項者，得1.6分；答錯多於2個選
項或所有選項均未作答者，該題以零分計算。
[image: ]
[bookmark: QQ230417000070_1_H][bookmark: QQ230417000070][bookmark: QQ230306001500_1_H][bookmark: QQ230306001500]5. 如右圖，聯立不等式 [image: ] 的一部分圖形為鋪色區域，則下列哪些選項一定正確？
(1)直線L1的方程式為ax+by＝c 	 (2) a＜0	   (3) b＜0    (4) c＜0	(5) d＜0












[bookmark: _Hlk214201666][bookmark: _Hlk214201709]6.	在坐標平面上有三條直線，其方程式分別為、、，其中a,b,c,d皆為實數。已知與相交(可能交一點，也可能兩線重合)，且與不相交，則下列哪些選項一定正確？ 






(1)　　(2)　　(3)　　(4)   (5)與不相交。




[bookmark: OP1_e2bfd4173ee945228d56a3d726d2493d][bookmark: OP2_e2bfd4173ee945228d56a3d726d2493d][bookmark: OP3_e2bfd4173ee945228d56a3d726d2493d][bookmark: Q_e2bfd4173ee945228d56a3d726d2493d][bookmark: Q_cdca45359d5a4c55a570c63b2f783580]7. 在坐標平面上，下列哪些選項一定正確？  

  (1) 直線的y截距等於2。
  (2) 通過三點　(　－2 , 0 )、( 0 , 1 )、( 2 , 1 ) 　的直線恰只有一條。
[bookmark: _Hlk214202652][bookmark: _Hlk214188022]  (3) 通過三點　(1 , 1)、( 2 , 2 )、( 5 , 1 ) 　的圓恰只有一個。
  (4) 通過點　(1 , 1) 且與　x　軸、y　軸均相切的圓恰只有一個。

[bookmark: OP4_cdca45359d5a4c55a570c63b2f783580][bookmark: _Hlk214203864]  (5) 圓x2＋y2＝8上恰有兩個點到直線　y＝x－2　的距離等於。




[bookmark: QQ230308000315_1_H][bookmark: QQ230308000315]三、選填題(占45分)
	說明：1.第A至I題，將答案畫記在答案卡之「選擇（填）題答案區」所標示的列號 (8) – (27)。
2.每題完全答對給5分，答錯不倒扣，未完全答對不給分。



A. 若點A (7, 4)對於直線L：2x＋3y+k＝0的對稱點為(w, －2)，求實數w + k 之值=  (8)(9)(10)  。 




B. 三角形ABC中，已知A (－2, 5)，B (－2, －3)，已知通過A點的高之直線與通過C點的中線交於點P (1 , 2)，




[bookmark: _Hlk214204424][bookmark: _Hlk214209117][bookmark: _Hlk214205089]若C點坐標為(,)，求實數+之值=  (11)  。





C. 設△ABC的三頂點為A ( 9 , 9 )、B ( －3 , －15 )、C ( 18 , 0 )，求△ABC的外心坐標= (  (12)，(13)(14)  )。
  (註：三角形的三邊中垂線交於一點，此點稱為外心，即三角形的外接圓之圓心 )





[bookmark: _Hlk214206177][bookmark: _Hlk214206312]D. 已知可樂一杯20元，果汁一杯30元，小興現有120元，想要購買至少2杯的可樂或果汁。小興的數學解法如下：
設購買可樂x杯、購買果汁y杯，且滿足[image: ]，請你利用二元一次不等式的圖解以及格子點
的計算，幫忙小興算出共有  (15)(16)  種不同的購買方法。(註：坐標平面上，x與y坐標都是整數的點稱為格子點) 





[image: ]
[bookmark: _Hlk214205765]E. 如右圖所示，一圓通過O (0,0)，A (8,0)，B (0,4)三點，
   若斜線面積為a+b，求實數a + b之值=   (17)(18 )   。







[bookmark: _Hlk214185973]F. 坐標平面上，一個半徑為r的圓C與直線相交於兩點的距離為8，圓C與直線

相交於兩點的距離也等於8。則此圓C的半徑r =。(最簡根式)








[bookmark: _Hlk214197207]G. 設為圓上的點，則的最大值=  (21)(22)  。







H. 設a , b為實數。已知坐標平面上滿足聯立不等式的區域是一個菱形。求值=。(最簡根式)








I. 考慮坐標平面上滿足方程式x2＋y2－2x－3＝0的點，求的最大值=。(最簡根式)





四、計算題 (請用黑色原子筆於答案卷上詳列算式過程，未於作答卷上作答者，以零分計算，占11分)
[bookmark: _Hlk214204487]
1. 設城鎮韌性演習，將其兵力部署圖畫在坐標平面上。已知一圓形碉堡的方程式為C：x2＋y2－2x－14y＋45＝0，碉堡
  外一直線L：y＝mx＋10  恆過的定點P上埋伏了一名槍手(其中m為實數)，又X軸是碉堡外敵兵會經過的一條筆直
  馬路，當有一敵兵在馬路(X軸)上行走時，槍手看不見馬路上行走的敵兵，即敵兵在A、B兩點之間移動。示意圖如
  下圖。試回答下列問題：
 (1) 寫出圓C的標準式？並求圓心坐標？以及其半徑？ (4分)
 (2) 槍手所在(即定點P)的坐標？ (1分)  
 (3) 求線段PA的斜率？線段PB的斜率 (4分)
 (4) 當有一敵兵在馬路(X軸)上行走時，槍手看不見馬路上行走的敵兵，求滿足此條件的m之範圍為何？ (2分)
 (
X
P
A
B
)



	國立中興大學附屬高級中學 114學年度第1學期 第二次期中考  高一數學答案卷
    班級:             座號:          姓名:                                  答案卷共1頁 (考完需要繳回) 


◎ 請於本答案卷上書寫班級、座號、姓名。若造成閱卷老師無法判斷作答者身分者，由閱卷老師斟酌扣分。
四、計算題 (請用黑色原子筆於答案卷上詳列算式過程，未於作答卷上作答者，以零分計算，占11分)
1. 設城鎮韌性演習，將其兵力部署圖畫在坐標平面上。已知一圓形碉堡的方程式為C：x2＋y2－2x－14y＋45＝0，碉堡
  外一直線L：y＝mx＋10  恆過的定點P上埋伏了一名槍手(其中m為實數)，又X軸是碉堡外敵兵會經過的一條筆直
  馬路，當有一敵兵在馬路(X軸)上行走時，槍手看不見馬路上行走的敵兵，即敵兵在A、B兩點之間移動。示意圖如
  下圖。試回答下列問題：
 (1) 寫出圓C的標準式？並求圓心坐標？以及其半徑？ (4分)
 (2) 槍手所在(即定點P)的坐標？ (1分)  
 (3) 求線段PA的斜率？線段PB的斜率 (4分)
 (4) 當有一敵兵在馬路(X軸)上行走時，槍手看不見馬路上行走的敵兵，求滿足此條件的m之範圍為何？ (2分)
 (
X
P
A
B
)









































1. [bookmark: AQ230306001295][bookmark: AQ230306001295_1](4)    2. (5)   3. (2)    4. (3)     5. (1)(2)    6. (3)(4)　 7. (3) 




[bookmark: AQ230308000315_M][bookmark: AQ230308000315][bookmark: AQ230308000315_1]A. －10　    B. 7    C. ( 5 ,－4 )    D. 16    E. －6    F.     G. 49     H.     I.    


四、計算題

【答案】(1) 　( x－1)2＋( y－7　)2＝5，圓心(1 ,7)，半徑   (2) (0, 10)  



(3) PA的斜率=、PB的斜率=2      (4) 或 
【解析】
(1) 圓方程式為……(過程斟酌給分~對得1分)   　( x－1)2＋( y－7　)2＝5 (最後結果~對得1分)

    圓心為(1 ,7)   (1分)，    半徑為 (得1分) 

(2) 由直線L：y＝mx＋10可知L恆過定點坐標為(0, 10)  (得1分)

(3) 設過[image: ]的切線方程式為[image: ]，即[image: ]， 
因為圓心[image: ]到切線的距離等於半徑[image: ]，所以[image: ]，  (得1分)

 化簡得[image: ]，解得[image: ]或2 (得1分)。故 PA的斜率=、PB的斜率=2(各得1分)


 (
X
P
A
B
)(4)  或  (得2分)
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